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DVOSTRUKI INTEGRALI

1. DIREKTNO IZRACUNAVANJE

AKko je oblast D odredena nejednakostima :

b Y, (X)
a<x<b onda je: ”z(x, y)dxdy = Idx Iz(x, y)dy
D a Y1 (X)
Yi(X)<y<y,(X)
Ako je oblast D odredena nejednakostima:
X () S X< X, (Y)
d X (Y)
c<y<d onda je : ”z(x, y)dxdy = _[dy _[z(x, y)dx
D c X (Y)

2. OPSTE KOORDINATE

Ako se sa x=x(u,v) 1y=y(u,v) , gde su ovo neprekidne i diferencijabilne funkcije , realizuje jednoznacno
preslikavanje ogranicene i zatvorene oblasti D u ravni xOy na oblast D" u ravni uOv 1 ako je:

J=—D(X’ y) 0
D(u,v)

Onda vazi formula:

”z(x, y)dxdy = ” z[X(u, V), y(u,v)] J|dudv

3. POLARNE KOORDINATE

(v —
X =T COSQ

[Z) r
y=rsin ¢ ondaje: ”Z(X, y)dxdy = ”z(r cos @, rsin(p)|J|drd(p= Id(pj Z(r cos @, rsin )rdr
D D’

] 0
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9 =r

4. ELIPTICKE KOORDINATE

p
X=arcosg

A

1] r
y=Dbrsin ¢ onda je: ”Z(X, y)dxdy = .[dgoj- z(ar cos ¢, br sin p)abrdr
D

2] 0

|J|=abr
L

PRIMENA DVOSTRUKIH INTEGRALA
i) Izra¢unavanje povrsine povrsi

Ako je povrs zadata jednac¢inom z = z(x,y) 1 ako obelezimo p = % i q= % onda je:
X

P=”,/1+ p* +q° dxdy
D

Ako je povr§ zadata parametarskim jednac¢inama x=x(u,v) iy=y(u,v) onda je:

PZH\/ EG — F*dudv gde je:
D

po XX oy oo
ouov ouov ouov

ii) Izracunavanje zapremine
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Zapremina cilindra, koji odozgo ograni¢ava neprekidna povr§ definisana jednainom z=z(x,y), odozdo ravan
7z=0, a sa strane prava cilindri¢na povrs, koja u ravni xOy iseca neku oblast D, data je formulom:

V= ”z(x, y)dxdy



