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NEKE VAZNE NEJEDNAKOSTI:

1) x*>0 zasve  XeR
Kvadrat nekog izraza je uvek pozitivan ili jednak nuli (za x=0)

Primeri: — X° +4X+4=(x+2)">0 za VXxeR
— —a*+2a-1=—(a-1)><0za VaeR
— X*=xy+y> >0 jer

o er -l o)
2 2 2) 4 2 4

2 2
Izvrsili smo dopunu od "punog kvadrata" pa je (X —%} >0 1 3% >0,aondajei

njihov zbir >0

2 2 2
2)X+y;1+32x+y+z

Dokaz: (x-1)> >0
(y=11>0 (X=1)>+(y=1)*+(z-1)>>0
(Z-1)* >0 X2 =2X+1+Yy =2y +1+2°-22+120
X+ Y +724+322Xx+2y+22
X+ Yy +22+322(X+y+2)
X +y +22+43
2

>X+Yy+2

3) Dokazatidaza Va>0 = a+%22

Dokaz:

(a-1>=0
a’-2a+1>0
a’+1>2a/:a (podelimo sa a)

a+122
a
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4) Dokazatidaza VX>0 i Vy>0

Py <=0

(geometrijska sredina < aritmeticka sredina)

Dokaz:

Podjimo od (\/;+\/§)220
VX = 20Xy +4fy 20
x—2\/x_y+y20
x+y:2\/x_y/:2
X+y2\/x_y

2

Naravno jednakost vazi ako je X =y

5) Dokazati da je: VX, Y,z koji su nenegativni:

3 3 3
3lxyz S%

Dokaz:

Uvodimo najpre smene: x — g3

y=b’
z=¢’
Treba onda dokazati:
3 3 3
3lxyz Sm
3
3abc<a’+b’ +¢’
a’+b*+c’-3abc>0
Kako je a’+b’ +c® —3abc = (a+b+c)@*+b>+c> —ab—bc—ac)

(proveri mnozenjem)
odavde je a+b+c>0 sigurno

a’+b?+¢c? —ab—bc—ac:%[(a—b)2 +(b-c) +(c-a)?]20
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3 3 3
Dakle proizvod dva takva izraza je >0 _pa je zaista: abc < a+b +c

Odnosno WS x+;/+z

Pazi: Znak = jeako je x=y =12
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